
1.2数列的极限 导学答案
一、相关问题
 1. 了解我国古代数学家刘徽（公元3世纪）利用圆内接正多边形来推算圆面积的方法，说明这一方法的逼近过程；（参见讲义引例）
 2.说明函数与数列之间的关系（参见讲义相关内容）
二、相关知识
 1. 构造一个数列，从几何上描述数列收敛的过程；
 2. 写出数列极限的精确定义.
三、练习题
     1. 下列说法是否可以作为
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是数列
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的极限的定义？为什么？
(1) 对
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(2) 对于无穷多个
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(3) 对于任给的
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(4) 对于给定的
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  解：（1）可以
（2）不可以，无穷多个
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（3）不可以，无穷多项
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（4）不可以，反例：
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    2. 判断数列
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的收敛性.
解：此处考察的是收敛数列与其子数列间的关系.
在
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中取如下两个子列：
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，即
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显然，第一个子列收敛于0，第二个子列收敛于1，因此原数列发散.
     3. 用数列极限的定义（
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 证：（1）
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对
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，则当
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 因此，有
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 故对
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，则当
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 因此有，      
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      4. 若
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   解：由于
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，故有
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反之未必成立。 

例如，令
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四、思考题
     1.若
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是两个发散数列，它们的和与积是否发散？若其中一个收敛，一个发散，它们的和与积的收敛性又如何？

  解：发散数列的和与积都不一定发散，例如 
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都是发散数列，但是
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是收敛于0的收敛数列，
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是收敛于
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的收敛数列.
若其中一个收敛，一个发散，它们的和必定发散，积不一定收敛，例如
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    2. 说明数列收敛与其子列收敛的关系.
    解：若数列
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是收敛的，则由Cauchy收敛准则，其任意子列
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一定收敛的，反之，若数列
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有两个不同的子列收敛于不同的极限，则数列
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